
5.1.2 导数的概念及其几何意义（
1）



问题1：高台跳水运动员的速度

平均速度

瞬时速度

问题2：抛物线的切线斜率

割线斜率

切线斜率

——平均变化率 ——平均变化率

——瞬时变化率 ——瞬时变化率

复习引入

思考1：解决这两类问题时有什么共性？
这两类问题都采用了由“平均变化率”逼近“瞬时变化
率”的思想方法.



探究：平均变化率
思考2： 一般地，对于函数 y＝f (x)，你能用“平均变化
率”逼近“瞬时变化率”的思想方法研究其在某点 (如 x ＝ 

x0）处的瞬时变化率吗？

追问1：为了研究函数 y＝f (x) 在 x ＝ x0 处的瞬时变化

率，我们可以研究哪个范围内函数值的平均变化率呢

？为了研究函数 y＝f (x) 在 x ＝ x0 处的瞬时变化率，我

们可以选取自变量 x的一个改变量Δx（可以是正值，

也可以是负值，但不为 0）.计算自变量 x从 x0变化到 

x0 +Δx 这个过程中函数值的平均变化率. 



追问2：函数 y＝f (x) 的自变量 x 从 x0 变化到x0 +Δx

这个过程中，函数值的平均变化率如何表示呢？

自变量 x ：

函数值 y ：

 函数 y＝f (x) 从 x0 到            的平均变化率：



平均变化率

对于函数y＝f(x)，设自变量x从x0变化到x0＋∆x，相应

地，函数值y就从f(x0)变化到f(x0＋∆x).  这时，x的变

化量为∆x，y的变化量为

                                  ∆y＝f(x0＋∆x)－f(x0).

我们把比值        ，即

叫做函数y＝f(x)从x0到x0＋∆x的平均变化率.

归纳总结



追问3：函数 y＝ f (x)在 x＝x0 处的瞬时变化率该如何

表示呢？

无限趋近于

无限趋近于

无限趋近于

探究2：导数的概念

取极限



导数的概念

如果当∆x→0时，平均变化率       无限趋近于一个确定

的值，即      有极限，则称y＝f(x)在x＝x0处可导，并

把这个确定的值叫做y＝f(x)在x＝x0处的导数(也称为瞬

时变化率)，记作            或             ，即

归纳总结

说明：

 1. f′(x0)与x0的值有关，不同的x0其导数值一般也不相同；

 2. f′(x0)与∆x的具体取值无关；

 3. 瞬时变化率与导数是同一概念的两个名称.

 



问题1  高台跳水运动员的速度

平均速度

瞬时速度

问题2  抛物线的切线斜率

割线斜率

切线斜率——瞬时变化率 ——瞬时变化率

——平均变化率 ——平均变化率

思考3 ：根据导数的定义，你能用导数来重述跳水运

动员速度问题和抛物线切线问题的结论吗？

实际上，导数可以描述任何运动变化事物的瞬时变化率，
比如效率、国内生产总值的增长率等. 



  例

1：

例题

解：

为了便于计算，我们可以按下述步骤进行：

解：

课本P65



（1）求函数值的增量:

（2）求平均变化率:

（3）取极限，得导数:

反思归纳

简记：一差、二比、三极限.

求函数 y＝ f (x)在 x＝x0 处导数的步骤:



1.设函数f(x)在x
0
处可导,则                                    =(　　)

A.f′(x
0
)　　       B.f′(-x

0
)　　

C.-f′(x
0
)　　      D.-f′(-x

0
)

解析：

练习

选C.



 解：

课本P66



以上内容仅为本文档的试下载部分，为可阅读页数的一半内容。如要下载或阅读全文，请访
问：https://d.book118.com/665030114040012001
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